2009-2010第二学期数学系
07级数本《实变函数》期末考试参考答案
一、填空题（每小题4分，共20分）．
1、
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3、(0,2)

4、充分必要
5、
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二、判断题（每小题2分，共10分）
√×√√×
三、简答题（每小题5分，共10分）．
1、试把[0,1]分为两个不相交的，在[0,1]上稠密的集，使其测度皆为
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解  令
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，则A和B不相交，在[0,1]上稠密的集，且
[image: image7.wmf]2

1

=

=

mB

mA

。
2、写出Levi定理．
解  如果
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四、证明题（每小题10分，共50分）

1、单调函数的不连续点之集至多是可数集。

证明  设
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是单调递增函数，
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的不连续点全体的集合。由于
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是单调函数，所以
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的不连续点都是跳跃间断点，所以当
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。现作映射
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到直线上一些互不相交的开区间所成集合的一个双射，二者基数相同。由于直线上互不相交的一些开区间所成集合至多为可数集，则
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2、证明区间
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上的单调函数都是可测函数。

证明  设
[image: image25.wmf]f

是
[image: image26.wmf]]

,

[

b

a

上的单调函数，则对任意的实数
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只能是区间，空集或单点集，都可测，所以
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3、证明：如果存在两列可测集
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证明  令
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4、证明：若函数
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在开区区
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证明  由于
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由可测集的可数并还是可测集，可知
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5、若
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五、用
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证明  令
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